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R1VISTA B1BLI0GRAPICA 


SULLO SVILUPPO DELLE FUNZIONI JACOBIANE SECONDO LE POTENZE 
ASCENDENTI DELL’ ARGOMENTO. 


WEIERSTRASS. Theorie der Abel’ schen Functionen. Giomale di Crelle. Tom. 52. pag. 356. 
JACOBI. DarstelluDg der elliptischen etc. idem Tom. 54. pag. 82. 


Indicando, come d’ordinario, con snu, cnu, dnu le tre funzioni elliltiche, con k 
il modulo per le medesime, con k il suo complemento, si ha, come e noto, la for- 
mola (*) : 

snu.cnu 


k'*~ = k 
d/c 


^ cn 2 u du — 


dnu 


Per essa ottiensi facilmenle 


]J2 d sn 2 u _ h 
d k 


du 4- 2k sn 2 u.cn 2 u 


quindi ponendo 


si ha : 


ossia : 


4>^=2 k 
d k 


d cn 2 u f“ . 

— - - I cn u. 

dw Jo 

f*u 

I du I du sn 2 u = <p(u) 

Jo Jo 

r, 2 , , , f" f“ 1 dcn 2 u f“ . 

: I du j du sn u.cn u+K I du I dul—;- I cn'u. 

Jo Jo Jo Jo ( du J 0 


^ 2 ~dF~ = du(2sn 2 u.cn*u—cn*u) -+- J' cn 2 u.du^ 


Ma 


2* 2 J duj^ du(2sn 2 u.cn 2 u — cn 4 u) = u 2 — 2<f{u)\- 


sn~u 


(*) Gudermann. Theorie der Modular-Functionen. Giornale di Crelle. Tom. 18. pag. 350. 
Tom. 1. N°. 1. 1858. 6 
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tlunque : 


ANNALI DI MATEMATICA 


2/c/c' 2 =FV - m f (u) - sn 2 u 4- FQ cn a « duj 
od essendo cn 2 u=l —sn 2 it, si avra : 

+2)ftl m. + 4rM _ + 2 *r d -#_ o. 

dw. \ dzt / dw 7 d/c 

Jacobi alia pag. 145 dei Fundamenta Nova definisce 0(it) per mezzo dell’equazione: 


0(u) = 




-)-/c 2 7 (u) 


essendo K, E le funzioni complete di prima e seconda specie. 
Ora ponendo : 

$(«) = e~ k2?{u) 

si ha : 

log. $ (it) = — k 2 <f(u) 

e l’equazione (1) dara : 


d 2 log.4> 

(hi 1 


( d log.<E> \ 2 d log.4> ,, 2 „,, , 2 d log <I> 

— - 5- ) 4 - 4 - kru 4- 2 kk' 2 —-f— 

du ) da d/c 


oppure : 


( 2 ) 


d 2 <l> d<I> d'I> 

^4+ 2 k 3 u~ 4- /cV<K 4- 2/c/c' 2 ~ = 0. 
dit d u d/c 


= 0 


Ora supponendo la funzione $(u) sviluppabile secondo le potenze ascendenti dell’ar- 
gomento, si avra evidenlcmente : 

4* (it) == 1 4~ A 4 ?c 2 4- A %u 4- A 2 tc 4- Ajit^ 4“ .... 


e dalla equazione (2) si otlerranno Ie : 


dAo 


Aj=0 , 3.4.A» 4 - F=0 , 5.6.A 3 4- 2.4PA 2 4- 2i/c' 2 -—: = 0 . . . 

Cl/C 


2r(2r—l)A r 4 - 4(r—l)FA r _ 1 4 - FA,._„ 4 - 2/c k’ 


: dA r _ t 

d/c 


0 . 


col mezzo delie quali si hanno i valori dei coefficient A 2 , A 3 . . . . 

Questi coefficient coincidono con quelli che Jacobi indica con r" nclla mcmoria 
cilata, e la funzione 4 >(m) non e che la Al(u) del Sig. Weierstrass. 


Pavia. Dicembre 1857. 


F. Bkioschi 



